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Navodné a doplnujici Glohy pro kategorii Z9
79-1-1
Do policek tabulky 5 X 5 doplrnite ¢isla od 1 do 5 tak, aby:

o kazde z cisel bylo v kazdém radku i v kaZdém sloupci prave jednou,
e soucet deseti cisel v Sedé vyznacené cdsti byl 21.

Najdéte vsechny moznosti. (J. Tkadlec)

NAVODNE A DOPLNUJiCI ULOHY

N1. Do nésledujici tabulky dopliite ¢isla 1, 2, 3 tak, aby kazdé z nich bylo v kazdém radku
i v kazdém sloupci pravé jednou.

N2. Do nésledujici tabulky dopliite ¢isla 1, 2, 3 tak, aby kazdé z nich bylo v kazdém radku
i v kazdém sloupci prave jednou a soucet ¢isel v oramované ¢asti byl co nejvetsi. Urcete
tento soucet.

N3. Do nésledujici tabulky dopliite ¢isla od 1 do 9 (kazdé libovolnékrat) tak, aby se v zad-
ném radku ani sloupci zadné c¢islo neopakovalo a aby soucet vsech cisel v tabulce byl
a) co nejvétsi; b) co nejmensi.




D1. Hvézdny ctverec je takova ctvercova tabulka cisel, pro kterou plati, Ze soucty cisel
v jednotlivych tadcich a sloupcich jsou vsechny stejné. Na obrazku je poziistatek
hvézdného ctverce, ve kterém byla cisla v jednom radku a jednom sloupci smazana.
Doplnte chybéjici ¢isla tak, aby vSechna byla cela a praveé ¢tyii zaporna. Urcete vSechny

moznosti.
1 2 3
4 5 6
7 8 9
79-1-2

Pro redlna cisla d, e, s, t a v plati:

d-v-e=2,
s-e-s5-t=20,
d-e-v-e-t=9.
Urcete vsechny mozné hodnoty soucinud-v-e-s-t-e. (J. Tkadlec)
NAVODNE A DOPLNUJICI ULOHY

N1. Pro realna cisla a, b, ¢ plati:

a-b-c=14,
a-c=20.
Urcete hodnotu b.
N2. Pro redlna cisla a, b, ¢ plati:
a-b=3,
b-c=6,
a-c=09.

Urcete vSechny mozné hodnoty soucinu a - b - c.

N3. Pro realna cisla a, b, ¢ plati:
a-b-c?=12v6,

a® - =12.
Jakych hodnot mutze nabyvat soucin b - ¢?

D1. Pro realna cisla a, b, c plati:
ad vt d =2,

ab - v° - ? =12,
a®-b®-c=3.

Jakych hodnot mutze nabyvat souc¢in a - b - c?



79-1-3

Jsou ddny soustredné kruznice k, | a body A, B, C, D tak, Ze plati:
polomeér kruznice k je 10 cm a polomér kruZnice | je vétst,

usecka AB je tétivou kruznice k a meri 16 cm,

usecka C'D je tétivou kruznice l, je kolma k tétive AB a prochdzi bodem B,
trojuhelnik ABC' je rovnoramenny.

Jaka muze byt délka tetivy CD? Urcete vSechny moznosti. (M. Macko)
NAVODNE A DOPLNUJICT ULOHY

V nasledujicich tlohach opakované vyuzivame Pythagorovu vétu.
N1. Urcete polomér kruznice opsané obdélniku o rozmeérech 4 cm x 6 cm.

N2. Kruznice k£ mé stied S a polomér 13 cm. Jeji tétiva AB je od bodu S vzdalena 5 cm.
Vypocitejte délku tétivy AB.

N3. Jsou dany soustiedné kruznice k a [, z nichz [ ma mensi polomér nez k. Tétiva AB
kruznice k je od spolec¢ného stiedu kruznic vzdalena 1cm a kruznice [ ji rozdéluje na
t1i useky, kazdy o délce 4 cm. Urcete poloméry kruznic £ a (.

D1. Je dan kosoctverec ABC D a kruznice k se stfedem A prochézejici bodem C'. Strana
kosoctverce méri 10 cm a polomeér kruznice je 12 cm. Kruznice k vytind na piimce BD
tétivu. Urcete vzdalenosti bodu B od krajnich bodu této tétivy.

7914

Ve vstupni hale kina bylo nékolik jednomistnych a nekolik trojmistnych sedacek. Jednou
st wvadecka vsimla, Ze v hale sedélo 25 lidi a 10 sedacek bylo prdzdnych. Jindy si uvadéecka
vsimla, Ze v hale sedélo 14 lidi a 7 sedacek bylo prazdnych. V obou pripadech byla kazZda
trojmistnd sedacka bud prdzdnd, nebo plné obsazend.

Kolik jednomistnyjch a kolik trojmistnych sedacek mohlo byt v hale? Najdéte vsechny
moznosti. (M. Macko)

NAVODNE A DOPLNUJicT ULOHY

N1. K c¢occe nakyselo davali v restauraci podle prani zékaznika bud dvé, nebo tii vejce
natvrdo.

a) Kolik nejvyse porci pfipravili, jestlize spotfebovali pravé 20 vajec?
b) Kolik nejméné porci pfipravili, jestlize spot¥ebovali pravé 20 vajec?

¢) Kolik nejvice a kolik nejméné vajec je tieba na 20 porci?

N2. Mame rozdélit 15 bonbénti na hroméadky, z nichz kazda méa tfi, nebo ¢tyii bonbdny.
Kolik takovych hromadek bude? Najdéte vSsechny moznosti.

N3. Déti na tabote ziskavaly za splnéné tlohy body. Ty bylo mozné dale sménovat: pét
bodu za samolepku, Sest bodt za tiskatko. Jara si propocital, ze kdyby chtél jenom
samolepky, zbyl by mu jeden bod nevyuzity. Kdyby si vybral jenom tiskatka, nevyuzil
by tfi body. Nakonec dokazal uplatnit vSechny svoje body, pricemz ziskal dvakrat vice
tiskatek nez samolepek. Kolik nejméné bod mél Jara pred sménovanim?

D1. Na statku zilo 30 lidi. Statkar naridil, aby mezi né rozdélili 30 méfic obili tak, ze
kazdy muz dostane 3 méfice, kazdéa Zena 2 métice a kazdé dité ptl meérice obili. Obili
vystacilo presné. Kolik muz, zen a déti zilo na statku? Najdéte vSechny moznosti.



Z9-1-5
Na tabuli je napsdano cislo 100. Dva kamardadi hraji hru podle nasledujicich pravidel:

Hradci se u tabule pravidelné stridayji.

V kazZdém tahu hrdc¢ cislo smaZe a nahradi ¢islem novym.

Nové ¢islo je z predchoziho vytvoteno bud odectenim jedné, nebo vydélenim dvéma.
Vsechna napsand cisla jsou prirozend.

Vyhrdva hrdc, ktery napise cislo 1.

Ukdzalo se, Ze jeden z hrdacd mizZe postupovat tak, aby zarucené vyhrdl. Ktery hrac to
je a kolik nejméné tahi k vyhie potrebuje? (1. Janéigovd)

NAVODNE A DOPLNUJici ULOHY

N1. Uvazme hru ze soutézni tlohy, v niz je na zac¢atku napsano ¢islo 8 misto 100. Najdéte
vSechny mozné priibéhy této hry.

N2. Jak by probihala hra ze soutézni tilohy s nejmensim moznym poctem taht? Kdo by
vyhral?

N3. Najdéte tii nejmensi pocatecni c¢isla hry ze soutézni ulohy, pro ktera miize druhy hrac
postupovat tak, aby zarucené vyhral.

D1. Hra NIM m& mnoho variant, uvazujme tuto: Na hromadce je 12 sirek. Dva hraci
se pravidelné stiidaji v tazich. V kazdém tahu hrac¢ odebere jednu, nebo dvé sirky.
Prohrava ten hrac, ktery odebere posledni sirku. Pokud to je mozné, najdéte vitéznou
strategii pro prvniho hrace.

Z9-1-6
Je dan rovnobéznik ABCD a jeho vnitrni bod P s témito vlastnostmi:
e |[BC|=|CP|=|PD],
e |XPBA| = |xPCB,
e |XBAP| = 15°.
Urcete velikost uhlu APB. (P. Bak)
NAVODNE A DOPLNUJICT ULOHY
N1. V rovnobézniku ABCD je vnitini thel u vrcholu A o 30° vétsi nez vnitini thel u vr-

cholu B. Urcete velikosti vnitfnich hlid rovnobézniku.

N2. V rovnoramenném trojihelniku RST se zakladnou RS znaci ¢ velikost vnitiniho thlu
u vrcholu 7. Vyjadrete pomoci ¢ velikosti ostatnich vnitinich a vSech vnéjsich uhla
trojuhelniku RST.

N3. Rozdélte pravidelny pétitthelnik na tii rovnoramenné trojihelniky a jejich rovnora-
mennost zdivodnéte.

D1. V trojuhelniku ABC lezi bod D na strané BC, bod E na strané AC a plati
AB| = |BE| = |EC| = |CD|, |BD|=|DE|.

Urdete velikosti uhlit ACB a BAD.



